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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตรท่ี์ใชท้กัษะการเช่ือมโยง 
  เร่ือง  ความสมัพนัธแ์ละฟังกช์นั 

ส าหรบันกัเรียนชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  4  โรงเรียนท่าชนะ 

ชุดท่ี  7  การแกส้มการก าลงัสองโดยใชก้ราฟ 
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ครชู านาญการ 
โรงเรียนท่าชนะ  อ าเภอท่าชนะ  จงัหวดัสุราษฏรธ์านี 
ส านกังานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามธัยมศึกษา  เขต  11 
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                      แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง   เรื่อง  ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน  
ส าหรับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4   โรงเรียนท่าชนะ  จัดท าขึ้นเพื่อเป็นส่ือประกอบการเรียนรู้และพัฒนา
ทักษะการเชื่อมโยงของนักเรียน โดยนักเรียนใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงเพื่อสร้างองค์ความรู้ใหม่  ฝึกฝน
ทักษะจนเกิดความช านาญและเกิดความรู้ทีค่งทน  ประกอบด้วย  12  ชุด  ดังนี ้
                     ชุดที่  1  ความสัมพันธ์ 
                     ชุดที่  2  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
                     ชุดที่  3  ฟังก์ชัน 
                     ชุดที่  4  โดเมน  เรนจ์  และค่าของฟังก์ชัน 
                     ชุดที่  5  ฟังก์ชันเชิงเส้น 
                     ชุดที่  6  ฟังก์ชันก าลังสอง 
                     ชุดที่  7  การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ 
                     ชุดที่  8  การแก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟ 
                     ชุดที่  9  การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
                     ชุดที่  10  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเซียล 
                     ชุดที่  11  ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ ์
                     ชุดที่  12  ฟังก์ชันขั้นบันได 
 

                      แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง   เรื่อง  ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน  
ส าหรับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4   โรงเรียนท่าชนะ  ประกอบด้วย ใบความรู้  ใบกิจกรรม  เฉลยใบกิจกรรม  
แบบฝึกทักษะ   เฉลยแบบฝึกทักษะ  แบบทดสอบหลังเรียน และเฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
                      หวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง  เรื่อง ความสัมพันธ์
และฟังก์ชัน ส าหรับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4  โรงเรียนท่าชนะ  จะเป็นประโยชน์ส าหรับครูและนักเรียนที่
จะน าไปใช้ในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ได้เป็นอย่างด ี
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ค าน า 

 



 
 

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

  

 

                                                                                                                                   หน้า 

ค าแนะน าส าหรับคร ู 1 
ค าชี้แจงส าหรับนักเรียน 2 
ขั้นตอนการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง    3 
มาตรฐาน/ตัวชี้วัด 4 
จุดประสงค์/สาระการเรียนรู/้เวลาเรียน 
แบบทดสอบก่อนเรียน 
เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

5 
6 
10 

การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ (1)  (ชั่วโมงที่  1) 11 
การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ (2)   (ชั่วโมงที่  2)   25 
แบบทดสอบหลังเรียน   
เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

45 
49 

บรรณานุกรม 50 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

สารบัญ 

 



 
 

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเช่ือมโยง 

  เร่ือง  ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน  
ส าหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่  4  โรงเรียนท่าชนะ 

ชุดที่  7   การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ 
 

   

 

 

           
           
          แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง ชุดที่ 7 การแก้สมการก าลังสอง
โดยใช้กราฟ ใช้ประกอบการจัดการเรียนการสอนเรื่องความสัมพันธ์และฟังก์ชัน           
ชัน้มัธยมศึกษาปีที่  4  โดยครูควรปฏิบตัิดังนี ้
          1. ครูผู้สอนควรศึกษาแบบฝึกทักษะคณิตศาสตรท์ี่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง  เรื่อง       
การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ ให้ชัดเจนก่อนน าไปใช้ในการจัดกิจกรรมการเรียน
การสอน 
          2. ชี้แจงขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตรท์ี่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง                   
ให้นักเรียนเข้าใจ 
          3. จัดกิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะ      
การเชื่อมโยง ชุดที่  7 การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ ควบคู่กับ แผนการจัดการ
เรียนรู้ที่  26 – 27 
          4. ขณะปฏิบัติกิจกรรม ดูแลให้นักเรียนปฏิบัติตามขั้นตอนและให้ค าแนะน าเมื่อ
นักเรียนพบปัญหา 
           5. ครูสังเกตและประเมินผลการเรียนของนักเรียนอย่างต่อเนื่องและให้                       
การเสริมแรงในการปฏิบัติกิจกรรมหรือท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ของนักเรียน 
          6. บันทึกผลหลังการจดักิจกรรมการเรียนการสอน 
 

ค าแนะน าส าหรับครู 
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 1.  นักเรียนอ่านค าช้ีแจงในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตรท์ี่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง ให้เข้าใจ 
     2.  นักเรียนศึกษามาตรฐานการเรียนรู้  ตัวชี้วัด  จุดประสงค์  สาระการเรียนรู้เนื้อหา เวลาท่ีใช ้    

ในการเรียนรู้ให้เข้าใจ 
     3.  นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน  ชุดที่  7  การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ                   

ตรวจค าตอบและบันทึกคะแนน 
     4.  นักเรียนศึกษาตัวอย่างจากใบความรู ้ วิเคราะห์  เก็บรวมรวมข้อมูล  เชื่อมโยงความรู้              

แล้วสร้างความรู้ด้วยตนเอง 
     5.  นักเรียนร่วมกนัอภิปราย  แลกเปล่ียนเรียนรู้  ฝึกกระบวนการคิด  กระบวนการกลุ่ม                

การแก้ปัญหา  แล้วท าใบกิจกรรม ตรวจค าตอบภายในกลุ่ม  สรุปองค์ความรู้ที่ได้รับ 
           6.   ตัวแทนกลุ่มน าเสนอความรู้ที่สรุปได ้

     7.  นักเรียนแต่ละคนท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตรท์ีใ่ช้ทักษะการเชื่อมโยงโดยการวิเคราะห์     
ฝึกหาค าตอบด้วยตนเอง  ประเมินตนเอง โดยการตรวจค าตอบ  แก้ไขข้อพกพร่อง  บันทึกคะแนน   

     8.  นักเรียนแต่ละคนท าแบบทดสอบหลังเรียน ชุดที่  7  การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ    
ตรวจค าตอบและบันทึกคะแนน 
            9.  ระหว่างท ากิจกรรมนักเรียนสามารถขอค าเสนอแนะจากครูผู้สอนได้   
            10.  นักเรียนไม่พูดแทรก  พูดส่อเสียด  หรือดูถูกซ่ึงกนัและกันระหว่างท ากิจกรรมกลุ่ม  แต่ควร
ให้ก าลังใจกันและกันในการท ากิจกรรมร่วมกัน  

 
 

 

 

 

 

ค าชี้แจงส าหรับนักเรียน 

 

 

อยากดบูทเรียน

ขา้งในแลว้ซิ 
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ขั้นตอนการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชือ่มโยง 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

                                                                                                   

                             

 

 

                                            

 

 

                                                          

 

 

ศึกษาค าชี้แจงการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทกัษะการเชื่อมโยง 

ทดสอบก่อนเรียน 

การจัดการเรียนรู้โดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยง 

ขั้นที่  1  เตรียมความพร้อม/ทบทวนความรู้ 
ขั้นที่  2  เชื่อมโยงความรู้ 
ขั้นที่  3  สร้างความรู ้
ขั้นที่  4  สรุปองค์ความรู ้
ขั้นที่  5  ฝึกฝนทักษะ 
ขั้นที่  6  ประเมินผล 
 

 

 

ทดสอบหลังเรียน 

 

 
ผ่านเกณฑ์ ไม่ผ่านเกณฑ์ 

ศึกษาแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ใช้ทักษะการเชื่อมโยงชุดต่อไป 
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มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวชี้วัด 

 

 

 มาตรฐาน ค 4.2  ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์ (mathematical  model)  
อ่ืน ๆ แทนสถานการณ์ต่าง ๆ ตลอดจนแปลความหมายและน าไปใช้แก้ปัญหา 
 ตัวชี้วัด ค 4.2ม.4-6/5   ใช้กราฟของสมการ อสมการ ฟังก์ชัน ในการแก้ปัญหา 
มาตรฐาน ค 6.1   มีความสามารถในการแก้ปัญหา   การให้เหตุผล  การส่ือสาร  การส่ือความหมายทาง
คณิตศาสตร์ และการน าเสนอ  การเชื่อมโยงความรู ้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับ
ศาสตร์อ่ืนๆ  และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์  
             ตัวชี้วัด ค 6.1 ม.4-6/3  ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ และสรุปผลได้อย่างเหมาะสม 
             ตัวชี้วัด ค 6.1ม.4-6/4  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการส่ือสาร  การส่ือความหมาย  
และการน าเสนอ ได้อย่างถูกต้อง และชัดเจน 
             ตัวชี้วัด ค 6.1ม.4-6/5  เชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ  ในคณิตศาสตร์  และน าความรู้  หลักการ  
กระบวนการทางคณิตศาสตรไ์ปเชื่อมโยงกับศาสตร์อ่ืน ๆ   
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                                          1.   แก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟได ้

 
                         
                 

      
                          
   
                                                                                                           การแก้สมการก าลังสอง 
                                                                                                                   โดยใช้กราฟ(2)                                           
                    การแก้สมการก าลังสอง                                                       จ านวน  1 ช่ัวโมง 
                         โดยกราฟ(1)                                        
                      จ านวน  1 ช่ัวโมง 
 
                                                                                     

         
 
 
 
           
 
   เวลาเรียน  2  ชั่วโมง 
 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  สาระการเรียนรู้ 

 

 

 

 

       การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 

 
 
 

     ค าชี้แจง  แบบทดสอบเป็นแบบทดสอบชนิดเลือกค าตอบ  4  ตัวเลือก  จ านวน  10  ข้อ  
 ข้อละ  1   คะแนน  

     ค ำส่ัง   ให้นักเรียนกากบาท ( × )  ทับข้อ  ก  ข  ค  หรือ  ง   ท่ีถูกต้องหรือเหมาะสมท่ีสุดเพียง           
ค าตอบเดียวในกระดาษค าตอบ 

 
 

1.  จากกราฟท่ีก าหนดให้  ข้อใดคือค าตอบของสมการ  –16 + x2 =  0 
 

 

 

 

 

 

 

       ก.  4 
       ข.  0  และ  4 
       ค.  0  และ  –4 
       ง.  4  และ  –4 
 

2.  ข้อใดคือค าตอบของสมการ    y =  – (x – 2)2 + 4    
       ก.  0  และ  4 
       ข.  –1  และ  0 
       ค.  4  และ  5 
       ง.  –1  และ  5 
 

 
 

  Y 

X 
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4321-3 -2 -1

-6

0-5 5

-4

-2

4
2

6

 

3.   จากกราฟท่ีก าหนดให้  ข้อใดคือค าตอบของสมการ  (x – 1)2–  4 = 0 
 

 

 

 

 

 

       ก.  1  และ –4 
       ข.   1  และ  4  
       ค.  –1  และ  3 
       ง.   1  และ  3 

4.  ค าตอบของสมการ   x(x – 1) – 1  =  0  เท่ากับข้อใด 
       ก.  1  และ  –1 

       ข.  5-1  และ51  

      ค.  
2

5-1  และ
2

51  

       ง.  
5

2-1  และ
5

21  

5.  สมการในข้อใดมีค าตอบสองค าตอบ 
       ก.   2(x + 2)2  = 0 

       ข.  (x – 4)2 – 2  =  0 

       ค.   (x – 3)2 + 9  =  0 

       ง.    (x – 2)2 + 1  =  0 
6.  สมการในข้อใดไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 
       ก.   (x + 3)2  –  2  =  0 

       ข.  (x – 3)2  –  2  =  0 

       ค.  –(x – 3)2  + 2  =  0 

       ง.  (x – 3)2 + 2  =  0 
 
 

(1, -4) 

 Y 

X 

7 



 
 

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 

 
 

7.  กราฟในข้อใดไม่มีค าตอบของสมการก าลังสองท่ีเป็นจ านวนจริง 

ก.   

 

 

ข.   

 

 

 

 

ค.   

 

 

 

ง.  

8. สมการในข้อใดมีค าตอบเป็นจ านวนจริง 
       ก.  x2  =  –8   

       ข.  –8x2 – 24  =  0 

       ค.  2x2– 4x  + 1 =  0 

       ง.  (x  –  4)2  =  –4 
 
 
 
 

 

  Y  Y 

X X 

  Y  Y 

X 
X 

   0     0 

    0 

     0 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

9. ค าตอบของสมการ  2x2 =  10  เท่ากับข้อใด 
       ก.   2  และ  7 
       ข.  5  และ  –5 
       ค.  – 2   และ  10  
       ง.  – 5   และ  5  
10.   ค าตอบของสมการ  x2 – 4x – 21  =  0  เท่ากับข้อใด 
       ก.   3  และ  7 
       ข.  –3  และ  7 
       ค.   3  และ  –7 
       ง.  –3  และ  –7 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

คะแนนที่ได้ ………………คะแนน     คิดเป็นร้อยละ ........................................ 
  ผ่านเกณฑ์  50 %        ไมผ่่านเกณฑ์  50% 

 

 
 

ลองท าดกู่อนนะ 
สู้ๆ ๆๆๆ 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

  
 

 
 

 
 
 

1. ง 

2. ก 

3. ค 

4. ค 

5. ข 

6. ง 

7. ก 

8. ค 

9. ง 

10. ข 

 

 
 
 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

ฝึกคิด  ฝึกสมอง 

ฝึกคณิต 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

 

                                                                                                                                                                                            

 

 

                                                                                     

 

 

 

 

 

 

 

ชัว่โมงท่ี  1 

การแกส้มการ 

ก าลงัสองโดยกราฟ 

(1) 

11 



 
 

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

                                     

 

                    ใบความรู้ที่  1 
                  เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ (1) 

     

                   การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ (1) 
                 การแก้สมการหรือการหาค าตอบของสมการก าลังสอง  โดยใช้กราฟ  ท าได้ดังนี ้
 
      กรณีที่  1   ในกรณีที่กราฟไม่ตัดแกน  X  จะไมม่ีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจรงิ 
 
                  ตัวอย่างที่  1  จงหาค าตอบของ   3x2 + 1    =    0 

                  วิธีท า    เขียนกราฟ      y   =   3x2 + 1 
 
      
 
 
       
 
   
                           จากกราฟ   จะเห็นว่ากราฟของ    y   =   3x2 + 1    ไม่ตัดแกน  X 
               แสดงว่า    สมการ   3x2 + 1    =    0    ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง ตอบ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กราฟไมต่ดัแกน  X  

แสดงว่าไมม่ีค าตอบ

ของสมการจา้ 

12

22 

y   =   3x2 + 1 
 

Y 

X 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
 
      ตัวอย่างที่  2    จงหาค าตอบของ    (x + 1)2  =  –3 

              วิธีท า       จากสมการ           (x + 1)2  =  –3 

                              จะได้           (x + 1)2 +  3    =   0 

            ให้                             y  =   (x + 1)2 +  3     
          ดังนั้นจะได้กราฟหงาย  และมีจุดวกกลับท่ีจุด  (–1, 3)    เขียนกราฟได้ดังนี ้
 
 
      
                                                   
     
 
 
   
                           
                          จากกราฟ   จะเห็นว่ากราฟของ    y  =   (x + 1)2 +  3    ไม่ตัดแกน  X 

  แสดงว่า    สมการ   (x + 1)2  =  –3  ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง              ตอบ 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(–1, 3) 
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    Y  

y  =   (x + 1)2 +  3           
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
             

           กรณีที่  2    กราฟของ   y   =   a(x + c)2   และ   y   =   a(x – c)2    เมื่อ  c  >  0  จะตัดแกน  X 

     ที่จุด  (–c, 0)  และ  (c, 0)  ตามล าดับ    ดังนั้นสมการที่อยู่ในรูป   y   =   a(x + c)2 
     และ y   =   a(x – c)2     จะมีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงเพียง  1  จ านวน 
 
            ตัวอย่างที่  3   จงหาค าตอบของ   (x + 3)2   =   0 

            วิธีท า พิจารณาจากกราฟของ     y   =   (x + 3)2 
 
 
 
 
 
 
   
 
                     จากกราฟ  จะเห็นว่า   เมื่อ    y  =  0    จะได้   x  =  –3 
      (x + 3)2   =   0    เมื่อ   x  =  –3 

                    แสดงว่า   ค าตอบของสมการ   (x + 3)2   =   0    มีค าตอบเดียว คือ   –3           ตอบ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กราฟตดัแกน  X  จดุเดียว

แสดงว่าสมการมี 1  ค าตอบ 

14 

  (–3, 0) 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 

 
ใบกิจกรรมที่  1 

 เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ (1) 
 

  ค าชี้แจง   จงหาค าตอบของสมการ โดยใช้การกราฟ 

1. x2  =  –16 

วิธีท า   จากสมการ           x2  =  –16 

            จะได้          x2 +  16  = …………………….………. 
            ให้                        y  =  ……………………………..   
        ดังนั้นจะได้กราฟหงาย  และมีจุดวกกลับท่ีจุด.....................เขียนกราฟได้ดังนี ้
 
 
 
 
        
        จากกราฟพบว่า  …………………………………….………………...…………… 
       แสดงว่าค าตอบของสมการ   x2  =  –16  .................................................................... 

2. 7(x  – 2)2  =  0 

วิธีท า   จากสมการ           7(x + 2)2  =  0 
            ให้                                    y  =  ……………………………..   
        ดังนั้นจะได้กราฟ................  และมีจุดวกกลับท่ีจุด.....................เขียนกราฟได้ดังนี ้
 
 
 
 
      
       จากกราฟพบว่าเมื่อ   y  =  0  คือ  จะได้  x  =  ……………………….…………….. 
       แสดงว่าค าตอบของสมการ   7(x + 2)2  = 0   มีค าตอบเดียว  คือ ............................... 

    Y 

X     0 

     Y 

 0 X 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 

3. –8x2 –  24  =  0 

วิธีท า   จากสมการ    –8x2 –  24    =     0 
                   ให้                        y    =  ……………………………..  
ดังนั้นจะได้กราฟ................  และมีจุดวกกลับท่ีจุด.....................เขียนกราฟได้ดังนี ้ 
 
 
 
       
 
 
     
    จากกราฟพบว่า  กราฟของสมการ  y  =   –8x2 –  24  ................................................... 

       ดังนั้นสมการ   –8x2 –  24  =  0   ............................................................................... 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  0 

   Y 

X 

 หาจดุวกกลบั  เขยีนกราฟ  

แลว้หาค าตอบจา้ 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
 

 
 
 

             1.   x2  =  –16 

         วิธีท า   จากสมการ           x2  =  –16 

            จะได้          x2 +  16  =   0 

            ให้                        y  =   x2 +  16   
        ดังนั้นจะได้กราฟหงาย  และมีจุดวกกลับท่ีจุด  เขียนกราฟได้  (0, 16)  ดังนี ้
 
 
 
 
 
        

        จากกราฟพบว่า  กราฟของ   y  =   x2 +  16   ไม่ตัดแกน  X  

       แสดงว่าค าตอบของสมการ   x2  =  –16   ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 

     2.  7(x – 2)2  =  0 

              วิธีท า   จากสมการ           7(x – 2)2  =  0 

            ให้                                    y  =  7(x – 2)2    
        ดังนั้นจะได้กราฟหงาย  และมีจุดวกกลับท่ีจุด  (2, 0)   เขียนกราฟได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
       จากกราฟพบว่าเมื่อ   y  =  0   จะได้  x  =  2 
       แสดงว่าค าตอบของสมการ   7(x – 2)2  = 0   มีค าตอบเดียว  คือ  2 

เฉลยใบกิจกรรมที่  1 
 เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ(1) 
 

(0, 16)   

 (2, 0)    
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 

3.  –8x2 –  24  =  0 

วิธีท า   จากสมการ    –8x2 –  24    =     0 

                   ให้                        y    =  –8x2 –  24      
ดังนั้นจะได้กราฟคว่ า  และมีจุดวกกลับท่ีจุด (0, –24)   เขียนกราฟได้ดังนี ้ 
 
 
 
       
 
 
     
     
จากกราฟพบว่า  กราฟของสมการ  y  =   –8x2 –  24  ไม่ตัดแกน  X    

       ดังนั้นสมการ   –8x2 –  24  =  0  ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(0, –24)   
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 

 
แบบฝึกทักษะที่  1 

เร่ือง การแก้สมการก าลงัสองโดยกราฟ (1) 
 
 

     ค าชี้แจง   จงหาค าตอบของสมการต่อไปนี้  โดยใช้กราฟ 

1. –2x2  =  8 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
2. (x –7)2  =  0 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 

3. 3x2  =   0 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
4. – (x – 4)2  =  4 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
5. – (x + 4)2 – 7  =  0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
            

 
 
 
 
 
       
 

 
 

คะแนนที่ได้ ………………คะแนน     คิดเป็นร้อยละ ........................................ 
  ผ่านเกณฑ์  60 %        ไมผ่่านเกณฑ์  60 % 

 

 

 

 
ท าไดใ้ชไ่หม 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

 
 
 
 
 

 

1. –2x2  =  8 

                     วิธีท า    จากสมการ      –2x2  =  8 

                                  ให้                       y    =  –2x2 –  8     
                                  ดังนั้นจะได้กราฟคว่ า  และมีจุดวกกลับท่ีจุด (0, –8)  เขียนกราฟได้ดังนี ้ 

 
 

 
       
 
 
จากกราฟพบว่า  กราฟของสมการ  y  =   –2x2 –  8    ไม่ตัดแกน  X    

                                   ดังนั้นสมการ   –2x2  =  8  ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 
2. (x –7)2  =  0 

                     วิธีท า    จากสมการ    (x –7)2  =  0 

                                  ให้                        y    =  (x –7)2   
                                  ดังนั้นจะได้กราฟหงาย และมีจุดวกกลับท่ีจุด (7, 0)  เขียนกราฟได้ดังนี ้ 

 
 
 
 
 

 
                                  จากกราฟพบว่าเมื่อ   y  =  0    จะได้  x  =  7 

            แสดงว่าค าตอบของสมการ   (x –7)2  =  0   มีค าตอบเดียว  คือ  7 

เฉลยแบบฝึกทักษะที่  1 
 เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ (1) 
 

(0, –8)   

(7, 0)   
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
3. 3x2  =   0 

     วิธีท า   จากสมการ          3x2 =   0 

                 ให้                        y    =  3x2 
                               ดังนั้นจะได้กราฟหงาย และมีจุดวกกลับท่ีจุด (0, 0)  เขียนกราฟได้ดังนี ้ 

 
 
 
 
 
 
จากกราฟพบว่าเมื่อ   y  =  0  คือ  จะได้  x  =  0 

                                   แสดงว่าค าตอบของสมการ   3x2 =  0   มีค าตอบเดียว  คือ  0 
 

4. – (x – 4)2  =  4 

                    วิธีท า    จากสมการ    – (x – 4)2  =  4 
                                 ให้                             y    =  – (x – 4)2– 4  
                                 ดังนั้นจะได้กราฟคว่ า และมีจุดวกกลับท่ีจุด (4, 4)  เขียนกราฟได้ดังนี ้ 
 

 
 
 
 

       
 

     
                                จากกราฟพบว่า  กราฟของสมการ  y    =  – (x – 4)2– 4 ไม่ตัดแกน  X    

                                ดังนั้นสมการ   – (x – 4)2  =  4   ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 
 

 

  (0, 0)   

  (4, –4)   
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
 

5. – (x + 4)2 – 7  =  0 

 วิธีท า   จากสมการ          – (x + 4)2 – 7  =  0 

             ให้                                        y    =  – (x + 4)2 – 7  =  0 
                    ดังนั้นจะได้กราฟคว่ า และมีจุดวกกลับท่ีจุด (–4, –7)    เขียนกราฟได้ดังนี ้ 
 

 
 
 
 
       
 
            
 
    จากกราฟพบว่า  กราฟของสมการ  y    =  – (x + 4)2– 7  ไม่ตัดแกน  X    

                                       ดังนั้นสมการ   – (x + 4)2– 7  ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

  (–4, –7)   
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 
 

  

 

ชัว่โมงท่ี  2 

การแกอ้สมการ 

ก าลงัสองโดยกราฟ 

(2) 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  
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-4

-2

4
2

8

6

           
                     
           ใบความรู้ที่  2 
                  เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ (2) 

     

                   การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  (2) 

              กรณีที่  3    ให้   y  =  ax2 + bx + c ,   a  0   เมื่อเขียน  y  ให้อยู่ในรูป   y  =  a(x – h)2 + k   หรือ    

หาจุดวกกลับท่ีจุด 

















2a
bf  , 

2a
b -    จะสามารถพิจารณาค าตอบจากกราฟของ  y          

ได้ว่าสมการที่ก าหนดให้มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงสองจ านวนหรือไม่   ดังนี ้
 
           ตัวอย่างที่  1  จงหาค าตอบของ     2(x + 1)2 – 2   =   0 

            วิธีท า      ให้    y   =   2(x + 1)2 – 2  
       จะได้    a  =  2 ,   h  =  –1  และ   k  =  –2 
      เนื่องจาก  a > 0   ดังนั้นกราฟของ  y  จะหงายขึ้น  และมีจุดวกกลับท่ีจุด  (–1, –2) 
      เขียนกราฟของ    y   =   2(x + 1)2 – 2    ได้ดังนี ้
 

x –3 –2 –1 0 1 
y 6 0 –2 0 6 

 
    
 
 
 
 
 
               

จากกราฟ  จะพบว่า  กราฟของ  y  ตัดแกน  X  ที่จุด  (0, 0)  และจุด  (–2, 0) 
 แสดงว่า   2(x + 1)2 – 2   =   0    มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงสองจ านวน  คือ  0  และ  –2 
           

 

กราฟตดัแกน  X  สองจดุ  

แสดงว่าสมการมี  2  ค าตอบ 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

 
 
   การหาค าตอบของสมการก าลังสอง   อาจหาโดยการแก้สมการก็ได้ดังนี ้
    2(x + 1)2 – 2  = 0 

      2(x + 1)2 = 2 

        (x + 1)2 = 1 

   x2 + 2x + 1 = 1 

     x2 + 2x = 0 
     x(x + 2) = 0 
                              จะได้      x  =  0   หรือ   x  =  –2 
                                  ค าตอบของสมการคือ   0  และ  –2 
 
 
         ตัวอย่างที่  2  จงเขียนกราฟของ  f(x)  =  –x2 –  6x –  8   และจงหา   

1)  โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  f 
2)  จุดวกกลับของกราฟ 
3)  จุดวกกลับของกราฟเป็นจุดที่ฟังกช์ันมีค่าสูงสุดหรือต่ าสุดและมีค่าเท่าใด 
4)  ค าตอบของสมการ 

 
         วิธีที่  1  จาก  f(x)  =  –x2 – 6x – 8     เขียนให้อยู่ในรูป  a(x – h)2 + k  ได้ดังนี ้

                              f(x)  =  –(x2+ 6x + 8 ) 

                                      =  – [(x2+ 6x + 9 ) + 8 – 9]      

                                     =  –[(x + 3)2 – 1] 

                                     =  –(x + 3)2 + 1 
                     จะได้  a  =  –1  ,  h  =  –3  และ  k  =  1 
                  เนื่องจาก  a  <  0  ดังนั้น  กราฟของ f  จะคว่ าลงและมีจุดวกกลับท่ีจุด  (–3, 1)   
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
 
                   วิธีที่  2                   จาก  f(x)  =  –x2 – 6x – 8   

                                                   จะได้  y  =   –x2 – 6x – 8  

                              เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                               จาก   y   =   –x2– 6x – 8   จะได้  a  =  –1   และ  b  =  –6 

                             ดังนั้น   x  =  2a
b

   =   
1)2(
6



  =  – 3 

                                และ   y  =   









2a
bf  =  –(–3)2 –  6(–3)  – 8  =  1 

                                ดังนั้น    y  =  –x2 –  6x  –  8   มีจุดวกกลับท่ี   (–3, 1) 

                              เขียนกราฟของ    y  =  –x2 –  6x  –  8   ได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 

 
   1)   จากกราฟ  พบว่า   
         Dr = {xx  R}   หรือ   Dr   เป็นเซตของจ านวนจริง 
         Rr = {yy  R   และ  y  ≤  1 }  

              2)  กราฟมีจุดวกกลับท่ี  (–3, 1)   
              3)  จุดวกกลับของกราฟจะเป็นจุดที่  f   มีค่าสูงสุด ที่  f(–3) = 1  
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
  

4)  จากกราฟ  พบว่า  กราฟตัดแกน  X  สองจุด 
  หาจุดที่กราฟตัดแกน  X   โดยก าหนดให้  y  =  0 

                       ให้                –x2 –  6x  – 8         =    0 

                       จะได้                x2 + 6x + 8       =    0 
                                               (x + 2)(x + 4)   =    0 
                                              x  =  –2  หรือ  x  =  –4 
                    จะได้ว่า  กราฟตัดแกน  X  ที่จุด  (–2, 0)  และ  (–4, 0)   
                    ดังนั้นค าตอบของสมการ  คือ  –2  และ  –4  

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 

 

เลือกท าวิธีท่ีตวัเองถนดันะจะ๊ 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

     ตัวอย่างที่  3      จงเขียนกราฟของ  f(x)  =  x2 – 6x  +  3   และจงหาค าตอบของสมการ   

          วิธีท า     ให้     y  =   x2 – 6x  +  3    

                         เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                         จาก   y   =   x2 – 6x  +  3   จะได้  a  =  1   และ  b  =  –6 

                        ดังนั้น   x  =  2a
b

   =  
2(1)
(-6)

  =  3 

                           และ   y  =   









2a
bf  =  (3)2 – 6(3) + 3  =  –6 

                          ดังนั้น    y  =  x2 – 6x  +  3   มีจุดวกกลับท่ี   (3, –6) 

                          เขียนกราฟของ    y  =  x2 – 6x  +  3   ได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 

     
                          จากกราฟพบว่า  จุดที่กราฟตัดแกน  X    สองจุด คือ  จุด  (x1, 0)  และ  (x2, 0) 

        แสดงว่าสมการมีค าตอบที่เป็นจ านวนจริงสองค าตอบ   หาค าตอบของสมการได้ดังนี ้

                       จาก                                 x  =  
2a

4acbb 2
  

                        จะได้                               x  =  
2(1)

4(1)(3)6)( 2
(  )6  

                                                                x  =   
2

246    =  63  

                       ดังนั้นค าตอบของสมการคือ  63    และ  63  
 

(3, –6) 
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

          ตัวอย่างที่  4     จงแก้สมการ   x2  =  9   

           วิธีท า     จากสมการ            x2    =    9   

                        จะได้               x2  –  9   =    0 

                       ให้                             y   =    x2  –  9    เขียนกราฟ  ได้ดังนี ้
 
 

 

 

 

                        
                       จากกราฟพบว่า  จุดที่กราฟตัดแกน  X  หรือจุดที่  y  =  0  คือ  จุด  (–3, 0)  และ  (3, 0) 
                        แสดงว่า  ค าตอบของสมการ  x2  =  9    คือ  3  และ  –3 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

               ใบกิจกรรมที่  2 
                   เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ(2) 

        
 

1. จงหาค าตอบของสมการต่อไปนี้  โดยใช้กราฟ 

1.1 – (x + 1)2 + 1 =  0 

                     วิธีท า   จากสมการ      – (x + 1) + 1 =  0 
                                 ให้                                      y  =  ……………………………..  
                                 จะได้   a  =……………..,  h  = ………….และ  k  =  ………… 
                                เนื่องจาก  a <  0    ดังนั้น  กราฟของ  y   จะคว่ าลง  และมีจุดวกกลับท่ีจุด..............                      

เขียนกราฟของ  y  =    – (x + 1)2 + 1      ได้ดังนี ้
 
 

x –2 –1 0 
y    

 
 
 
       จากรูปพบว่า  จุดที่กราฟตัดแกน  X   2  จุด   คือ ………………………………… 

                              แสดงว่าค าตอบของสมการ   – (x + 1)2 + 1 =  0   มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงสอง              
จ านวน  คือ   .............................................................................................................. 

 
 
 
 
 
 
 
 

  0 

Y 

X 
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

 1.2     x2  =  8x – 15 

                       วิธีท า   จากสมการ                  x2  =  8x – 15 

                                  จะได้   สมการ    x2 – 8x +15  =  0 
                                 ให้                                       y   =  ........................................................................... 

                               เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                                จาก   y   =   x2 –  8x + 15    จะได้  a  =…………  และ  b  = ………… 

                                ดังนั้น   x  =  
2a
b

   = ……………………………………………………………. 

                               และ   y  =   









2a
bf  = ……………………………………………………………                              

                เนื่องจาก  a  > 0    ดังนั้น  กราฟของ  y   จะหงายขึ้น  และมีจุดวกกลับท่ีจุด..............                           
เขียนกราฟของ  y  =    x2 –  8x  + 15  ได้ดังนี ้

 
 

 
 

                             
 
                        จากกราฟพบว่า  กราฟตัดแกน  X   2  จุด   สามารถหาจุดที่กราฟตัดแกน  X  ได้จาก 

          จาก                x2 –  8x  + 15           =    0    
                                     (x – 3) (x – 5)      =    0 
                                                         x      =  ……………หรือ  x  = …………….. 
        จะได้ว่ากราฟตัดแกน  X   ที่จุด.................................และ....................................... 

                              แสดงว่าค าตอบของสมการ   x2  =  8x  – 15    มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงสอง              
จ านวน  คือ   .............................................................................................................. 

 
 
 

  0 

   Y 

X 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
        

2.  เขียนฟังก์ชันก าลังสองจ านวน  1  ข้อ  และจงหา 
1) หาจุดวกลับกราฟ 
2) เขียนกราฟของฟังก์ชันอย่างคร่าว  ๆ
3) หาค าตอบของสมการ 

 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
 
 
 
 
 
 
 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................... 

 
 
 
 
 
 

   Y 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
 
 

 
 
     
 
              ข้อ 1.   

1.1   – (x + 1)2 + 1 =  0 

                     วิธีท า   จากสมการ      – (x + 1) + 1 =  0 
                                 ให้                                      y  =  – (x + 1) + 1 
                                 จะได้   a  =  –1,  h  =  –1  และ  k  =  1 
                                เนื่องจาก  a <  0    ดังนั้น  กราฟของ  y   จะคว่ าลง  และมีจุดวกกลับท่ีจุด  (–1, 1)                     

เขียนกราฟของ  y  =    – (x + 1)2 + 1      ได้ดังนี ้
 
 

x –2 –1 0 
y 0 1 0 

 
 

                             จากรูปพบว่า  จุดที่กราฟตัดแกน  X   2  จุด   คือ จุด (-2, 0)  และ  (0, 0) 
 แสดงว่าค าตอบของสมการ   – (x + 1)2 + 1 =  0   มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงสอง   

                           จ านวน  คือ   –2  และ  0 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยกิจกรรมที่  2 
เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ(2) 

 

(-2, 0) (0, 0) 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

1.2   x2  =  8x – 15 

                   วิธีท า   จากสมการ                  x2  =  8x – 15 

                                จะได้   สมการ    x2 – 8x +15  =  0 

                               ให้                                       y   =  x2 – 8x +15   

                              เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                              จาก   y   =   x2 –  8x + 15    จะได้  a  = 1 และ  b  =  –8 

                              ดังนั้น   x  =  2a
b

   =  
2(1)

8)(
  =  4 

                             และ   y  =   









2a
bf  =  42 –  8(4) + 15  =  –1                            

               เนื่องจาก  a  > 0    ดังนั้น  กราฟของ  y   จะหงายขึ้น  และมีจุดวกกลับท่ีจุด (4, –1)                          
เขียนกราฟของ  y  =    x2 –  8x  + 15  ได้ดังนี ้

 
 
 

 
 
 

 

                                                จากกราฟพบว่า  กราฟตัดแกน  X   2  จุด   สามารถหาจุดที่กราฟตัดแกน  X  ได้ 
     จาก                x2 –  8x  + 15            =    0    
                                (x – 3) (x – 5)      =    0 
                                                    x      =  3  หรือ  x  =  5 
      จะได้ว่ากราฟตัดแกน  X   ที่จุด  (3, 0)   และ  (5, 0)    

                            แสดงว่าค าตอบของสมการ   x2  =  8x  – 15    มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง                   
สองจ านวน  คือ   3  และ  5 

      ข้อ  2.    อยู่ในดุลยพินิจของครูผู้สอน 
 
 

(4, –1) 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
 
 

แบบฝึกทักษะที่  2 
                          เร่ือง การแก้สมการก าลังสองโดยกราฟ(2) 
 
 

        
       ค าชี้แจง  จงร่างกราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ต่อไปนี้  และจงหา 

1) โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
2) จุดวกกลับของกราฟ 
3) ค่าสูงสุดหรือต่ าสุดของฟังก์ชัน 
4)  จุดที่กราฟตัดแกน  X  
5) ค าตอบของสมการ 

 
1. y =  x2 + 8x + 13 

 
 
 
 
 
 

 
2.   y  =  3x2–12x + 6 
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

            
   
 3.  y  =  15 + 2x – x2 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
             4.  (x – 6 )(x + 4)  = 0 

 
 
 
 
 
 

 
             5.    x2  +  2  =  0 

 
 
 
  
   

 
                  

                 คะแนนที่ได้ ………………คะแนน     คิดเป็นร้อยละ ........................................ 
  ผ่านเกณฑ์  60 %        ไมผ่่านเกณฑ์  60 % 
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 

 

 

 

 
 
        

1. y =  x2 + 8x + 13 

              วิธีท า      ให้   y  =   x2 + 8x + 13 

                               เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                               จาก   y   =   x2 + 8x + 13  จะได้  a  =  1   และ  b  =  8 

                               ดังนั้น   x  =  2a
b

   =  
2(1)

8
  =  – 4 

                               และ      y  =   









2a
bf  =  (–4)2 +  8(–4)  + 13  =  –3 

                               ดังนั้น   y  =  x2 + 8x + 13  มีจุดวกกลับท่ี   (–4, –3) 

                                เขียนกราฟของ    y  =  x2 + 8x + 13  ได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
             1)   จากกราฟ  พบว่า   

         Dr = {xx  R}   หรือ    Dr   เป็นเซตของจ านวนจริง 
         Rr = {yy  R   และ  y  ≥  –3 }  

              2)  กราฟมีจุดวกกลับท่ี  (–4, –3)   
              3)  จุดวกกลับของกราฟจะเป็นจุดที่  f   มีค่าต่ าสุด ที่  f(–4) =  –3  
  

เฉลยแบบฝึกทักษะที่  2 
เร่ือง การแก้สมการก าลังสอง 

โดยกราฟ(2) 

(-4, -3) 

 Y 

X 

4

2

-2

-4

-6

-10 -5 5 10

-4

-2

4

2

0-5
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

            
4)  จากกราฟ  พบว่า  กราฟตัดแกน  X  สองจุด 

  หาจุดที่กราฟตัดแกน  X   โดยก าหนดให้  y  =  0 
                       ให้                x2 + 8x + 13   =    0 

                       จาก                                 x  =  
2a

4acbb 2
  

                        จะได้                               x  =  
2(1)

4(1)(13)88 2
  

                                                                x  =  34   
                    จะได้ว่า  กราฟตัดแกน  X  ที่จุด  ( 34  , 0)  และ  ( 34  , 0)   

5) ค าตอบของสมการ  คือ  34    และ  34   

2.   y  =  3x2–12x + 6 

                    วิธีท า    ให้     y  =   3x2–12x + 6 

                                เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                               จาก     y   =   3x2–12x + 6  จะได้  a  =  3   และ  b  =  –12 

                              ดังนั้น   x  =  2a
b

   =  
2(3)

12)(-
  =  2 

                              และ     y  =   









2a
bf  =  3(2)2 – 12(2) + 6  =  –6 

                              ดังนั้น    y  =  3x2–12x + 6    มีจุดวกกลับท่ี   (2, –6) 

                              เขียนกราฟของ    y  =  3x2–12x + 6    ได้ดังนี ้
 

 
 
 
 
 
 
             1)   จากกราฟ  พบว่า   

         Dr = {xx  R}   หรือ    Dr   เป็นเซตของจ านวนจริง 
         Rr = {yy  R   และ  y  ≥  –6 }  
 

(2, -6) 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

               

                  2)  กราฟมีจุดวกกลับท่ี  (2, -6) 
                  3)  จุดวกกลับของกราฟจะเป็นจุดที่  f   มีค่าต่ าสุด ที่  f(2) =  –6 
                  4)  จากกราฟ  พบว่า  กราฟตัดแกน  X  สองจุด 
                      หาจุดที่กราฟตัดแกน  X   โดยก าหนดให้  y  =  0 
                      ให้                3x2–12x + 6    =    0 

                       จาก                                 x  =  
2a

4acbb 2
  

                        จะได้                               x  =  
2(3)

4(3)(6)1212)( 2
  

                                                                x  =  22   
                    จะได้ว่า  กราฟตัดแกน  X  ที่จุด  ( 22  , 0)  และ  ( 22  , 0)   

4) ค าตอบของสมการ  คือ  22    และ  22   
 
           3.  y  =  15 + 2x – x2 

                    วิธีท า    จาก     y  =   15 + 2x – x2 

                                จะได ้  y =  – x2 + 2x + 15 

                                เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                               จาก   y   =   – x2 + 2x + 15  จะได้  a  =  –1   และ  b  =  2 

                             ดังนั้น   x  =  2a
b

   =  
1)2(

2
-  =  1 

                                และ   y  =   









2a
bf  =  – (1)2 + 2(1) + 15  =  16 

                                ดังนั้น    y  =  – x2 + 2x + 15  มีจุดวกกลับท่ี   (1, 16) 

                              เขียนกราฟของ    y  =  – x2 + 2x + 15  ได้ดังนี ้
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กราฟ  

 
 
 
 
 
 
 

   
 
  1)   จากกราฟ  พบว่า   
         Dr = {xx  R}   หรือ    Dr   เป็นเซตของจ านวนจริง 
         Rr = {yy  R   และ  y    16 }  

             2)   กราฟมีจุดวกกลับท่ี  (1, 16) 
             3)   จุดวกกลับของกราฟจะเป็นจุดที่  f   มีค่าสูงสุด ที่  f(1) =  16 
             4)   จากกราฟ  พบว่า  กราฟตัดแกน  X  สองจุด 

  หาจุดที่กราฟตัดแกน  X   โดยก าหนดให้  y  =  0 
                       ให้                – x2 + 2x + 15  =    0 

                       จาก                                 x  =  
2a

4acbb 2
  

                        จะได้                               x  =  1)2(
1)(15)4(22

-
-2

  

                                                                x  =  –3  หรือ  5 
                    จะได้ว่า  กราฟตัดแกน  X  ที่จุด  (–3, 0)  และ  (5, 0)   

5)  ค าตอบของสมการ  คือ  –3    และ  5 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

  (1, 16) 
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

              
             

                         4.  (x – 6 )(x + 4)  = 0 
                    วิธีท า    จาก     y  =   (x – 6 )(x + 4)   
                                จะได ้  y =  x2  –  2x  –  24 

                                เนื่องจากกราฟของ  y  =  ax2 + bx + c, a ≠ 0   มีจุดวกกลับท่ี  

















2a
bf  , 

2a
b -  

                               จาก   y   =   x2  –  2x  –  24   จะได้  a  =  1   และ  b  =  –2 

                             ดังนั้น   x  =  2a
b

   =  
2(1)

2)(-
  =  1 

                                และ   y  =   









2a
bf  =  (1)2 – 2(1) – 24  =  –25 

                                ดังนั้น    y  =  x2  –  2x  –  24   มีจุดวกกลับท่ี   (1, –25) 

                              เขียนกราฟของ    y  =  x2  –  2x  –  24  ได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
 

                           1)   จากกราฟ  พบว่า   
         Dr = {xx  R}   หรือ    Dr   เป็นเซตของจ านวนจริง 
         Rr = {yy  R   และ  y   –25 }  

              2)   กราฟมีจุดวกกลับท่ี  (1, –25) 
              3)   จุดวกกลับของกราฟจะเป็นจุดที่  f   มีค่าต่ าสุด ที่  f(1) =  –25 
             4)   จากกราฟ  พบว่า  กราฟตัดแกน  X  สองจุด 

  หาจุดที่กราฟตัดแกน  X   โดยก าหนดให้  y  =  0 
                       ให้                (x – 6 )(x + 4) =    0 
                        จะได้                 x  =  6  หรือ  –4                       
                    จะได้ว่า  กราฟตัดแกน  X  ที่จุด  (–4, 0)  และ  (6, 0)   

5)  ค าตอบของสมการ  คือ  –4    และ  6 
 

(1, –25) 
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ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

 
              
               5.    x2  –  2  =  0 

                    วิธีท า    จาก     y  =   x2  –  2   

                                เนื่องจากกราฟของ  y  =   x2  +  2   มีจุดวกกลับอยู่ที่  (0, –2)  เขียนกราฟได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
 

   
1)   จากกราฟ  พบว่า   
         Dr = {xx  R}   หรือ    Dr   เป็นเซตของจ านวนจริง 
         Rr = {yy  R   และ  y   –2}  
   2)   กราฟมีจุดวกกลับท่ี  (0, –2) 

             3)   จุดวกกลับของกราฟจะเป็นจุดที่  f   มีค่าต่ าสุด ที่  f(0) =  –2 
             4)   จากกราฟ  พบว่า  กราฟตัดแกน  X  สองจุด 

  หาจุดที่กราฟตัดแกน  X   โดยก าหนดให้  y  =  0 
                       ให้                            x2  –  2  =  0 

                        จะได้                               x2  =  2   
                                                                 x  =  2  
                    จะได้ว่า  กราฟตัดแกน  X  ที่จุด  (– 2 , 0)  และ  ( 2 , 0)   

5)  ค าตอบของสมการ  คือ  – 2     และ  2  
 

 
 
 
 
 

(0, –2) 
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แบบทดสอบหลังเรียน 

 
 

     ค าชี้แจง  แบบทดสอบเป็นแบบทดสอบชนิดเลือกค าตอบ  4  ตัวเลือก  จ านวน  10  ข้อ  
 ข้อละ  1   คะแนน  

     ค ำส่ัง   ให้นักเรียนกากบาท ( × )  ทับข้อ  ก  ข  ค  หรือ  ง   ท่ีถูกต้องหรือเหมาะสมท่ีสุดเพียง         
ค าตอบเดียวในกระดาษค าตอบ 

 

1.  จากกราฟท่ีก าหนดให้  ข้อใดคือค าตอบของสมการ  (x – 1)2–  4 = 0 
 

 

 

 

 

 

       ก.  1  และ –4 
       ข.   1  และ  4  
       ค.  –1  และ  3 
       ง.   1  และ  3 

2.  จากกราฟท่ีก าหนดให้  ข้อใดคือค าตอบของสมการ  –16 + x2 =  0 
 

 

 

 

 

 

 

       ก.  4 
       ข.  0  และ  4 
       ค.  0  และ  –4 
       ง.  4  และ  –4 
 

 
 

(1, -4) 
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กราฟ  

 

 

3.  กราฟในข้อใดไม่มีค าตอบของสมการก าลังสองท่ีเป็นจ านวนจริง 

ก.   

 

 

ข. 

 

 

 

 

ค.  

 

  

 

ง. 

4. ค าตอบของสมการ  2x2 =  10  เท่ากับข้อใด 
      ก.   2  และ  7 
      ข.  5  และ  –5 
      ค.  – 2   และ  10  
      ง.  – 5   และ  5  

5.    ค าตอบของสมการ   x(x – 1) – 1  =  0  เท่ากับข้อใด 
      ก.   1  และ  –1 

      ข.  51  และ51 -  

     ค.  
2

51  และ
2

51 -
 

      ง.  
5

21  และ
5

21 -  

 

 Y 

X   0 

 Y 

X 0 

  Y 

X 0 

  Y 

X 0 
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กราฟ  

 

 
6.   สมการในข้อใดมีค าตอบเป็นจ านวนจริง 

       ก.  x2  =  –8   

       ข.  –8x2 – 24  =  0 

       ค.  2x2– 4x  + 1 =  0 

       ง.  (x  –  4)2  =  –4 
7.   สมการในข้อใดมีค าตอบสองค าตอบ 

       ก.   2(x + 2)2  = 0 

       ข.  (x – 4)2 – 2  =  0 

       ค.   (x – 3)2 + 9  =  0 

       ง.    (x – 2)2 + 1  =  0 
8. สมการในข้อใดไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง 

       ก.   (x + 3)2  –  2  =  0 

       ข.  (x – 3)2  –  2  =  0 

       ค.  –(x – 3)2  + 2  =  0 

       ง.  (x – 3)2 + 2  =  0 

9.  ค าตอบของสมการ  x2 – 4x – 21  =  0  เท่ากับข้อใด 
       ก.   3  และ  7 
       ข.  –3  และ  7 
       ค.   3  และ  –7 
       ง.  –3  และ  –7 
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กราฟ  

 

 
10.  ข้อใดคือค าตอบของสมการ    y =  – (x – 2)2 + 4    

       ก.  0  และ  4 
       ข.  –1  และ  0 
       ค.  4  และ  5 
       ง.  –1  และ  5 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
คะแนนที่ได้ ………………คะแนน     คิดเป็นร้อยละ ........................................ 

  ผ่านเกณฑ์  50 %        ไมผ่่านเกณฑ์ 50 % 
 

 

 

 
คิดใหร้อบคอบละ 
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

 

1. ค 

2. ง 

3. ก 

4. ง 

5. ค 

6. ค 

7. ข 

8. ง 

9. ข 

10. ก 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

เจอกนัใหมช่ดุท่ี  8  จา๋ 
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แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  

 

ชดุที ่ 7  การแกส้มการก าลังสองโดยใชก้ราฟ

กราฟ  

          
หนังสือรับรองของผู้บังคับบัญชา  

 
      ข้าพเจ้า  นายสุรศักดิ์  อักษรสาร  ต าแหน่ง  ผู้อ านวยการโรงเรียนท่าชนะ                
ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา  เขต 11  ขอรับรองว่า  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์                      
ที่ใช้ทักษะการเช่ือมโยง เรื่อง ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน  ส าหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่  4   
โรงเรียนท่าชนะ  ชุดที่  7 การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  เล่มนี้เป็นของ  นางวราภรณ์  บุญเกตุ จริง 
 
 
 
 

(นายสุรศักดิ์  อักษรสาร) 
 ผู้อ านวยการโรงเรียนท่าชนะ 

 

 
 
          

 
 

 


